
         

 

Varianta 24 
 
Subiectul I. 

a)  0=⋅ wv  

b)  11=DE . 
c)  Ecuaia tangentei este  03=++ yx . 

d)  Deoarece  
ML
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  rezult  c  punctele  L, M, N  sunt coliniare. 

e) 
3
1=ABCDV . 

f)  Ecuaia planului este:  04 =−++ zyx . 
 
Subiectul II. 
1. 
a)  De exemplu, [ ]Xg 4Z∈ ,  ( ) Xxg 2̂= . 

b) Probabilitatea cutat  este  
2
1

6
3 ==p . 

c)  ( ) 10 =g . 

d) { }1,1−∈x  

e)  0321 =++ xxx . 
 
2.   

a)  RR →:f ,  ( )
3

3x
xf = . 

b)  RR →:f ,  ( ) xxf 4014= .   

c)  ( ) 0<′′ xf ,  R∈∀ x ,  deci  funcia  f  este concav pe R . 
d)  RR →:f ,  ( ) xxf 3−= . 

e)  ( ) 122
1

0

−=⋅+∫ edxex x . 

 
Subiectul III. 
a)  02121 =++ xxxx . 
b)  ( ) ( ) ( )2det1detdet IBA === . 
c)  Calcul direct. 
d)  2OM = . 

e)  Pentru  *N∈n , avem  =−= nn BAO 33
2 ( ) nSBA ⋅− , de unde rezult c   ( ) 0det =nS . 

f)  Se face tabla operaiei i se verific  imediat axiomele grupului. 

 

            

 



         

 

g)  De exemplu, mulimea  { } GIxIxI ≠⋅⋅=Γ 22212 ,,   este un grup cu  3 elemente din 

      ( )C2M . 
 
Subiectul IV. 

a)  ( )
11 +

=
p

p
pI . 

b)  Se arat prin calcul direct. 
c)  Se folosete punctul  b). 

d)  ( )
x

xf
1=′ ,  0>∀ x . 

e)  Pentru  0>x ,  func ia  f  este o funcie Rolle pe intervalul  [ ]1, +xx   i folosind 

teorema lui Lagrange, obinem c  exist   ( )1, +∈ xxc   astfel încât  
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f)  Înlocuindu-l succesiv pe  x  în partea dreapt a inegalit ii din e)  cu numerele  n, 
2n, ..., 2n  i adunând inegalitile ob inute, rezult: 
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Se arat c   
n

an

2
0 << ,  de unde, aplicând criteriul cletelui, rezult  c   0lim =

∞→ nn
a . 

Aplicând acum criteriul cletelui în  (1),  rezult 

0
1

1...
2

1
1

1
1lnlim

2
=







 +⋅⋅






 +






 +
∞→ nnnn

,  deci   1
1

1...
2

1
1

1
1lim

2
=







 +⋅⋅






 +






 +
∞→ nnnn

. 

g)  ( ) =
∞→

nInn
lim 1

1
1...

2
1

1
1

1

1
lim

2

=







 +⋅⋅






 +






 +
∞→

nnn

n
. 

 

 

            

 


